
ÐéçÜ¢Ð]l çÜ…QÅË$
ç³§ø ™èlÆý‡VýS† ç³¼ÏMŠæ ç³È„ýSÌZÏ ÐéçÜ¢Ð]l

çÜ…QÅË$ {ç³«§é ]̄lOÐðl$ ]̄l A«§éÅÄ¶æ$…. Ýë«§éÆý‡×æ
Ñ§éÅÆý‡$¦Ë$ MýS*yé ©°² çÜ$Ë¿¶æ…V> AÆý‡¦…
ó̂lçÜ$MøÐ]l è̂l$a. ç³È„ýSÌZ D A«§éÅÄ¶æ$… ]̄l$…_ 1
Ð]l*Æý‡$P {ç³Ô¶æ²&JMýSsìæ, 2 Ð]l*Æý‡$PË {ç³Ô¶æ²&JMýS-
sìæ, 4 Ð]l*Æý‡$PË {ç³Ô¶æ²&JMýSsìæ.. Ððl¬™èl¢… 7
Ð]l*Æý‡$PËMýS$ {ç³Ô¶æ²Ë$ AyìlVóS AÐ]lM>Ô¶æ… E…¨. 

D A«§éÅÄ¶æ$…ÌZ ÐéçÜ¢Ð]l çÜ…QÅË$,
çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l*¯éË$ A ó̄l Æð‡…yýl$ ¿êV>Ë$¯é²Æ‡¬.
A…MýSVýS×ìæ™èl {´ë£ýlÑ$MýS íÜ§é®…™èl…, A…™èlÐ]l$Äôæ$Å
§ýlÔ>…Ô¶æ…, A…™èl…M>° BÐ]lÆý‡¢̄ ]l… ð̂l…§ól
§ýlÔ>…Ô¶æ…, MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË$, çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l* ]̄l
¯éÅÄ¶æ*Ë$ MîSËMýSOÐðl$ ]̄lÑ. 

A…MýSVýS×ìæ™èl {´ë£ýlÑ$MýS íÜ§é®…™èl…: {ç³† çÜ…Ä¶æ¬MýS¢
çÜ…QÅ ]̄l$ {ç³«§é¯é…M>Ë Ëº®…V> Æ>Ä¶æ$Ð]l è̂l$a.
{ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë {MýSÐ]l$… HO§ðl ]̄lç³μsìæMîS D
M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº®… HOMðSMýS….
E§é: 210 = 2 × 3 × 5 × 7

A…™èlÐ]l$Äôæ$Å §ýlÔ>…Ô¶æ… & A…™èl…M>° 

BÐ]lÆý‡¢¯]l… ^ðl…§ól §ýlÔ>…Ô¶æ…

AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ

, q = 2n.5m (n, m Æý‡$×ôæ™èlÆý‡

ç³NÆý‡~çÜ…QÅË$) Æý‡*ç³…ÌZ Æ>Ä¶æ$VýSÍW™ól x
§ýlÔ>…Ô¶æ Æý‡*ç³… JMýS A…™èlÐ]l$Äôæ$Å §ýlÔ>…Ô¶æ…. q
= 2n.5m Æý‡*ç³…ÌZ Æ>Ä¶æ$ÌôæMýS´ù™ól x §ýlÔ>…Ô¶æ-
Æý‡*ç³… JMýS A…™èl…M>° BÐ]lÆý‡¢̄ ]l… ð̂l…§ól §ýlÔ>…-
Ô¶æ… AÐ]l#™èl$…¨. ©° Ñç³Æý‡ÅÄ¶æ$… MýS*yé °fÐól$.
MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË$: p, qË$ ç³NÆý‡~çÜ…QÅË$, 
q ≠ 0 AÆ‡¬™ól Æý‡*ç³…ÌZ Æ>Ä¶æ$Ìôæ°

ÐéçÜ¢Ð]l çÜ…QÅË ]̄l$ MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË$ (Q')
A…sêÆý‡$. 

E§é:

◆ p {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅ AÆ‡¬™ól √p JMýS
MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ.

◆ JMýS AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$, MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË
Ððl¬™èl¢… Ìôæ§é ¿ôæ§ýl… MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ.

◆ JMýS Ô¶æ* ó̄lÅ™èlÆý‡ AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$, MýSÆý‡×îæÄ¶æ$
çÜ…QÅË Ëº®…, ¿êVýSçœË… MýS*yé MýSÆý‡-
×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ AÐ]l#™èl$…¨.

◆ Æð‡…yýl$ MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË Ððl¬™èl¢…, Ëº®…
GËÏç³#μyýl* MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ M>MýS´ùÐ]l è̂l$a.

çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l*¯]l…: a, x Ë$ «§ýl ]̄l ç³NÆý‡~ çÜ…QÅË$,
a≠ 1 AÆ‡¬™ól an = x ⇒ loga

x  = n ¯]l$
çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l* ]̄l Æý‡*ç³…V> °Æý‡Ó_Ýë¢….

E§é: çœ*™èl Æý‡*ç³… 25 = 32.
çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l* ]̄l Æý‡*ç³… log232 =5

çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l*¯]l ¯éÅÄ¶æ*Ë$:

i) loga xy = loga x + loga y 

ii)

iii) loga x
m = m.loga x

Ð]l*¨Ç {ç³Ô¶æ²Ë$

1. {ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº® ç³§ýl®†ÌZ 72,
108Ë MýS.Ýë.VýS$., VýS.Ýë.M>.Ë ]̄l$ MýS ]̄l$-
Vö¯]l…yìl.

Ýë«§ýl¯]l: 72, 108Ë ]̄l$ {ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë
Ëº®…V> Æ>õÜ¢..
72 = 2 × 2 × 2 × 3 × 3 = 23 × 32

108 = 2 × 2 × 3 × 3 × 3 = 22 × 33

72, 108Ë MýS.Ýë.VýS$. = A…MðSË A°²
M>Æý‡×ê…M>Ë VýSÇçÙt çœ*™éË Ëº®… =
23 × 33 = 216.
72, 108Ë VýS.Ýë.M>. = A…MðSË ÝëÐ]l* ]̄lÅ
(EÐ]l$Ãyìl) M>Æý‡×ê…M>Ë MýS°çÙt çœ*™éË
Ëº®… = 22×32 = 36

2. n JMýS çÜçßæf çÜ…QÅ AÆ‡¬™ól 6n çÜ…QÅ
"0'™ø A…™èlÐ]l$Ð]l#™èl$…§ø, Ìôæ§ø çÜÇ-
^èl*yýl…yìl.

Ýë«§ýl¯]l: C_a ]̄l çÜ…QÅ 6n = (2×3)n

6n çÜ…QÅ "0'™ø A…™èlÐ]l$ÐéÓË…sôæ 6n

çÜ…QÅ {ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº®…ÌZ 5
JMýS {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅ M>ÐéÍ. M>± C¨
Ýë«§ýlÅ… M>§ýl$. G…§ýl$MýS…sôæ 6n {ç³«§é¯]l
M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº®…ÌZ 2, 3Ë$ Ð]l*{™èlÐól$

E¯é²Æ‡¬.
∴ n H çÜçßæf çÜ…QÅ ÑË$Ð]lOMðS¯é 6n

çÜ…QÅ "0'™ø A…™èl… M>§ýl$.
3. (17×11×2) + (17×11×5) A ó̄l¨ JMýS

çÜ…Ä¶æ¬MýS¢ çÜ…QÅ A° HÑ«§ýl…V> °Æý‡*-
íí³Ýë¢Ð]l#?

Ýë«§ýl¯]l: (17×11×2) + (17×11×5) = 
17×11(2+5) = 17×11×7. C_a¯]l
çÜ…QÅ ]̄l$ 17×11×7 {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅË
Ëº®…V> Æ>Ä¶æ$Ð]l è̂l$a. M>ºsìæt A…MýSVýS×ìæ™èl
{´ë£ýlÑ$MýS íÜ§é®…™èl… {ç³M>Æý‡… C_a ]̄l
çÜ…QÅ JMýS çÜ…Ä¶æ¬MýS¢ çÜ…QÅ.

4. ¿êV>àÆý‡… ó̂lÄ¶æ$MýS$…yé MìS…¨ AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$
çÜ…QÅË$ A…™èlÐ]l$Äôæ$Å §ýlÔ>…Ô>ÌZ,
A…™èl…M>° BÐ]lÆý‡¢̄ ]l §ýlÔ>…Ô>ÌZ
™ðlËç³…yìl.

i) ii)

Ýë«§ýl¯]l: i) = ( 125 = 5×5×5)

CMýSPyýl q = 53 = 20×53A ó̄l¨ 
2n.5m (n = 0, m = 3) Æý‡*ç³…ÌZ
E…¨. M>ºsìæt

A…™èlÐ]l$Äôæ$Å §ýlÔ>…Ô¶æ….

ii)

CMýSPyýl q = 21×31×51 A ó̄l¨ 2n.5m

Æý‡*ç³…ÌZ Ìôæ§ýl$. M>ºsìæt 

A…™èl… M>° BÐ]lÆý‡¢̄ ]l §ýlÔ>…Ô¶æ…. 

5. MìS…¨ AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË ]̄l$ ¿êVýSàÆý‡…
ó̂lÄ¶æ$MýS$…yé §ýlÔ>…Ô¶æ Æý‡*ç³…ÌZ Æ>Ä¶æ$…yìl.

i) ii)

Ýë«§ýl¯]l: i) =

ii) = ( 40=2×2×2×5)

= =

= 0.575
6. √3 JMýS MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A° è̂l*ç³…yìl.
Ýë«§ýl¯]l: §ýl™èl¢ {ç³Ð]l è̂l¯é°² "ÑÆø«§é¿êçÜ…'

§éÓÆ> °Æý‡*í³…^éÍ.
√3 ]̄l$ AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A ]̄l$MýS$…sôæ..

Aç³#μyýl$ AÄôæ$År$Ï a, bË$

ç³Æý‡çÜμÆý‡ {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅË$, a, b Ë$ ç³NÆý‡~-
çÜ…QÅË$ AÐ]l#™éÆ‡¬. 
( AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ °Æý‡Ó è̂l ]̄l…)

3b2 = a2 ( CÆý‡$OÐðlç³#Ìê Ð]lÆý‡Y… ó̂lÄ¶æ$V>)
............. (1)

a2 = 3b2 M>ºsìæt a2 ]̄l$ 3 °ÔóæØçÙ…V> ¿êW-
çÜ$¢…¨.
a2 ]̄l$ 3 °ÔóæØçÙ…V> ¿êWõÜ¢ a ]̄l$ 3
°ÔóæØçÙ…V> ¿êWçÜ$¢…¨. 
( p {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅ, a «§ýl¯]lç³NÆý‡~çÜ…QÅ
AÆ‡¬™ól a2 ]̄l$ p °ÔóæØçÙ…V> ¿êWõÜ¢ a ]̄l$ p
°ÔóæØçÙ…V> ¿êWçÜ$¢…¨).
a ]̄l$ 3 °ÔóæØçÙ…V> ¿êWçÜ$¢…¨ M>ºsìæt a =
3 AÄôæ$ÅÑ«§ýl…V> c A ó̄l ç³NÆý‡~çÜ…QÅ ]̄l$
Æ>Ä¶æ$Ð]l^èl$a.
a = 3c ]̄l$ çÜÒ$MýSÆý‡×æ… (1)ÌZ Æ>õÜ¢..
3b2 = (3c)2 ⇒ 3b2 = 9c2

⇒ b2 = 3c2

b2 = 3c2 M>ºsìæt b2 ]̄l$ 3 °ÔóæØçÙ…V>
¿êWçÜ$¢…¨.
b2 ]̄l$ 3 °ÔóæØçÙ…V> ¿êWõÜ¢ b ]̄l$ 3
°ÔóæØçÙ…V> ¿êWçÜ$¢…¨. A…sôæ a, bË ]̄l$ 3
°ÔóæØçÙ…V> ¿êWçÜ$¢…¨.
⇒ a, bËMýS$ 3 EÐ]l$Ãyìl M>Æý‡×ê…MýS….
⇒ C¨ a, bË$ ç³Æý‡çÜμÆý‡ {ç³«§é¯é…M>Ë$
A ó̄l «§ýlÆ>Ã°MìS ÑÆý‡$§ýl®….

AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$çÜ…QÅ A ó̄l¨ AçÜ™èlÅ….

MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ.
7. A ó̄l¨ JMýS MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A°

°Æý‡*í³…^èl…yìl.
Ýë«§ýl¯]l: §ýl™èl¢ {ç³Ð]l è̂l ]̄l… " A ó̄l¨ MýSÆý‡×îæ-

Ä¶æ$ çÜ…QÅ' ]̄l$ ÑÆø«§é¿êçÜ… §éÓÆ>
°Æý‡*í³…^éÍ.

AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$çÜ…QÅ A ]̄l$MýS$…sôæ...

Aç³#μyýl$ AÄôæ$ÅÑ«§ýl…V>

a, bË$ ç³Æý‡çÜμÆý‡ {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅË$, a,
bË$ ç³NÆý‡~çÜ…QÅË$V> E…sêÆ‡¬.

( CÆý‡$OÐðlç³#Ìê Ð]lÆý‡Y… ó̂lÄ¶æ$V>)

a, b Ë$ ç³NÆý‡~çÜ…QÅË$ M>ºsìæt 
A ó̄l¨ JMýS AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ

AÆ‡¬™ól √5 AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ AÐ]l#-
™èl$…¨. C¨ ÑÆý‡$§ýl®….
M>ºsìæt AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A ]̄l$-
MýS$…sôæ AçÜ™èlÅ….
∴ JMýS MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ.

8. ]̄l$ ÑçÜ¢Ç… è̂l…yìl.

Ýë«§ýl¯]l: = log128 – log625

= log 27– log54

= 7log2 – 4log5

9. log10 + 2 log3 – log2 ¯]l$
JMóS çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l* ]̄l…V> Æ>Ä¶æ$…yìl.

Ýë«§ýl¯]l: log10 + 2 log3 – log2
= log10 + log32 – log2

= log 10 + log 9 – log2
= log (10×9) – log 2 
( log xy = log x + logy)

= log 90 – log 2 = log 90/2

= log 45
10. 3x = 5x–2 ]̄l$ Ýë«̈ … è̂l…yìl.
Ýë«§ýl¯]l: 3x = 5x–2

CÆý‡$OÐðlç³#Ìê 10 ¿¶æ*Ñ$V> E ]̄l² 
çÜ…Ð]lÆý‡YÐ]l*¯é°² ¡çÜ$MýS$…sôæ ..
log103x = log105x–2

x. log10
3 = (x–2) log105

⇒ x. log10
3 = x. log10

5– 2log105
x. log10

5– x. log10
3 = 2log10

5

x(log10
5– log10

3) = 2log105

11. x2+y2 = 25xy AÆ‡¬™ól 
2log(x+y) = 2log3+ logx+logy
A° °Æý‡*í³… è̂l…yìl.

Ýë«§ýl¯]l: x2+y2 = 25xy
CÆý‡$OÐðlç³#Ìê 2xy MýSÍí³™ól..
x2+y2 + 2xy = 25xy+2xy
⇒ (x+y)2 = 27xy
⇒ log (x+y)2 =log 27xy
⇒ 2log(x+y) 
= log27+ logx +logy

⇒ 2log(x+y) 
= log33+ logx+ logy
2log(x+y) 
= 3log3+ logx+ logy

( )mlog xy log x log y, log x m log x= + =∵

10

10 10

log 5
x

log 5 log 3
=

−

x
log log x log y

y

⎛ ⎞= −⎜ ⎟
⎝ ⎠
∵

∵

( )mlog x m log x=∵

( )mlog x m log x=∵

( )7 4log 2 128, 5 625= =∵

x
log log x log y

y

⎛ ⎞
= −⎜ ⎟

⎝ ⎠
∵

128
log

625

128
log

625

3 5+

3 5+

2 2a 2b

2ab

+

2 2 2 2

2

a 2b b a 2b
5 .

b 2a 2ab

+ += =

2 2 2 2

2 2 2

2a a a a 2b
5 5 3 2

b b b b

+= + − = + =

∵

2

2

a a
3 5 2 5

b b
⇒ = + −

a
3 5

b
⇒ = −a

3 5
b

+ =

a
3 5

b
+ =

3 5+

3 5+

3 5+

3∴

3∴

∵

∵

a
3 3 b a

b
= ⇒ =

∵

a
3

b
=

3

575 575

10 1000
= =( )3

575

2 5
=

×

3 3

23 25

2 5

×
×

2

3 1 2

23 5

2 5 5
×

×

∵3 1

23

2 5×
23

40

11 13 13
1.3

11 10 10
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×

143

110
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77
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çÜ$Ë¿¶æ…V> AÆý‡¦Ð]l$Äôæ$Å MîSËMýSOÐðl$¯]l A«§éÅÄ¶æ$…!

ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†ç³§ø ™èlÆý‡VýS†
VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…VýS×ìæ™èl…

ç³§ø ™èlÆý‡VýS†

210

2 105

3 35

5 7

VýS™èl…ÌZ AyìlW¯]l {ç³Ô¶æ²Ë$

1. 72, 108Ë MýS.Ýë.VýS$., VýS.Ýë.M>.Ë ]̄l$
{ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº® ç³§ýl®†ÌZ
MýS ]̄l$Vö ]̄l…yìl. (Ð]l*Ça 2015, Hï³)

2. log15 ]̄l$ ÑçÜ¢Ç… è̂l…yìl.
(Ð]l*Ça 2015, Hï³)

3. MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A° ÑÆø«§é¿êçÜ…
ç³§ýl®† §éÓÆ> °Æý‡*í³… è̂l…yìl.

(Ð]l*Ça 2015, Hï³)

4. AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ ]̄l$ §ýlÔ>…Ô¶æ

Æý‡*ç³…ÌZ Æ>íÜ C¨ A…™èlÐ]l$Äôæ$Å
§ýlÔ>…Ô¶æÐðl*, A…™èl…M>° BÐ]lÆý‡¢̄ ]l
§ýlÔ>…Ô¶æÐðl* ™ðlËç³…yìl.

(þ¯Œæ 2015, Hï³)

5. x2+y2 = 6xy AÆ‡¬™ól 
2log(x+y) = logx+logy+3log2
A° è̂l*ç³…yìl. (þ¯Œæ 2015, Hï³)

6. çÜ*{™é°² Eç³Äñæ*W… è̂lMýS$…yé 

Ð]l$«§ýlÅ E…yól ¯éË$VýS$ AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$

çÜ…QÅË ]̄l$ Æ>Ä¶æ$…yìl.
(Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)

7. HOÐðl¯é Æð‡…yýl…MðSË$ E ]̄l² Ð]lÊyýl$ çÜ…QÅ-
Ë ]̄l$ Æ>Ä¶æ$…yìl. "{ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë
Ëº® ç³§ýl®† §éÓÆ> B çÜ…QÅËMýS$
MýS.Ýë.VýS$., VýS.Ýë.M>.Ë ]̄l$ MýS ]̄l$Vö ]̄l…yìl.

(Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)
8. MìS…¨ÐésìæÌZ {ç³†§é°MîS JMýS E§éçßæÆý‡×æ

Æ>Ä¶æ$…yìl. (Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)

i) Æð‡…yýl$ MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË Ëº®… JMýS
AMýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ

ii) Æð‡…yýl$ MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅË Ëº®… JMýS
MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ.

9. JMýS MýSÆý‡×îæÄ¶æ$ çÜ…QÅ A°
°Æý‡*í³… è̂l…yìl. (Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)

10. 36MýS$ E…yól {ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë
çÜ…QÅ? (Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)

11. log10 0.001= –3 çœ*™é…MýS Æý‡*ç³…?
(Ð]l*Ça 2015, sîæG‹Ü)

12. x, y Ë$ Æð‡…yýl$ {ç³«§é ]̄l çÜ…QÅOÌñæ™ól Ðésìæ
VýS.Ýë.M>. = –––– (þ¯Œæ 2015, Hï³)

13. logx √x = ––––––
(þ¯Œæ 2015, Hï³)

14. 729 {ç³«§é ]̄l M>Æý‡×ê…M>Ë Ëº®… = ––
(þ¯Œæ 2015, Hï³)
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